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716 S5: Analisi reale

Margherita Fochi: Equazioni funzionali su dominio ristretto negli spazi

normati

Gabriella Viola
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Dipartimento di Matematica, Università di Torino

email: margherita.fochi@unito.it

Sunto. Sia X uno spazio normato con dim(X) > 2 e f : X → R un funzionale
reale. Prendendo spunto dai lavori di Gy. Szabò riguardanti l’equazione funzionale
di Cauchy condizionata sui vettori con norma uguale, cioè l’equazione

‖x‖ = ‖y‖ ⇒ f(x+ y) = f(x) + f(y),

ci siamo proposte di proseguire in tale studio e considerare l’equazione quadratica
e l’equazione di d’Alembert su tale dominio ristretto.

Precisamente, si considerano le equazioni

‖x‖ = ‖y‖ ⇒ f(x+ y) + f(x− y) = 2f(x) + 2f(y),

e
‖x‖ = ‖y‖ ⇒ f(x+ y) + f(x− y) = 2f(x)f(y).

Viene provata l’equivalenza fra le precedenti equazioni e le corrispondenti equa-
zioni richieste valide in tutto lo spazio utilizzando, nelle dimostrazioni, alcuni vettori
la cui esistenza è garantita in particolari spazi normati.

Vengono infine segnalati problemi aperti riguardanti la struttura degli spazi
normati coinvolti e la caratterizzazione degli spazi con prodotto interno utilizzando
le equazioni funzionali su dominio ristretto.
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